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CLASA a VIII-a

SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: - Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul corespunzator.
- Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolvari partiale, in limitele punctajului precizat in barem.
- Se acorda zece puncte din oficiu.

Subiectul I (20 puncte)

10ab  bc . qie
——= 90 si stabiliti cate

Determinati cifrele numarului abc cu proprietatea ca

numere de acest tip sunt.

Solutie:
Avem:
10(10a +b) 10b+c
— =90
c a
a(100a + 10b) — c(10b +¢) 90

ac
100a? + 10ab — 10bc — c? = 90ac

10(10a? + ab — bc — 9ac) = c¢?
=c:10

Dar ¢ # 0 si ¢ < 10 = nu existd numere care sd verifice conditia problemei
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Detalii de rezolvare Barffm
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Deduce
10(10a + b) 10b +c 3p
c a
a(100a + 10b) — c(10b + ¢)
ac
100a® + 10ab — 10bc — ¢* = 90ac 4p
10(10a? + ab — bc — 9ac) = c? 3p
=c:10 3p
¢ # 0sic <10 = nu exista numere care sa verifice conditia problemei 4p
0 20p
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Subiectul II (20 puncte)

Triunghiurile ACD si ABC sunt situate in plane diferite. Fie G; centrul de greutate al
triunghiului ACD si G> centrul de greutate al triunghiului 4BC. Stiind ca N este mijlocul

DM 2
segmentului AC, M € DB, astfel incat B = > iar MN N DG> = {E}, demonstrati ca

EG|| (4BC).

Solutie:

DG 2

Avem 1in triunghiul ACD, G; centrul de greutate: D—Nl =3

. , BG, 2

Avem in triunghiul 4ABC, G: centrul de greutate: BN 3
Deducem ca
DG, BG,
DN BN

iar din reciproca teoremei lui Thales: G;G: || BD.

Consideram G;G2> N MN = {F’}.

In triunghiul BMN, G2F || BM aplicim teorema fundamentali a asemanarii: ANG2F ~ ANBM si
obtinem :

FG, NG, NF
BM NB NM

Calculam

1
3

2
BM BD-DM BD—-gBD Bp

FG=—=—73 3 5

Avem:

TFA
FG; || MD = AEFG;~AEMD

EG, EF FG,
ED EM MD

De unde ajungem la:

=

BD
EGZ_ TS

si cum G este centrul de greutate in triunghiul ABC, Avem:

NGy _ 1 EGy _ NGy RTTh
o =27 72 = o = EGI| NG:c (4BC) = EG: || (4BC).
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Deduce ca
DG, BG, 3p
DN ~ BN
Deduce ca G;G:|| BD 2p
Deduce ANG:F ~ ANBM si obtinem:
FG, NG, NF 1 3p
BM NB NM 3
Calculeaza
FGzzBMzBD—DMzBD—%BD=@ 3P
3 3 3 5
Arata ca:
EG, EF FG, 3p
ED EM MD
Ajunge la:
BD
EG_ 5 _1 3p
ED % Bp 2
Finalizeaza EG/ || (ABC). 3p

20p
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Subiectul III (25 puncte)

Ardtati ca 24v2 < (x + S)(y + %) < 35 pentru orice numere reale x € [2,3]si y €
[3,4].

Solutie:

(x +g)-<y +1y—2)28\/1_8=24\/§

6 x*—5x+6 x—2)(x—3
L Sl S At )\ S B
X X X
12 2 — 7y +12 -3 -4
y 2y 472 O=ZDO=H
y y y

6
x €[2,3] > (x—2)x—3) <0 =>x +; <5

12
y€E[34 = (-3 y—4) <0=>y +7 <7

6 12
= <x+—)<y+—) <35
x y
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6 6
x+—-=2|x—=2V6 4p
X X
12 12
y+—=>2-|y-— =2V12= 43 4p
y y
6 12
(x+;)-(y +7)28\/1_8=24\/E 3p
6 x> —-5x+6 x—2)(x -3
x+—=—+5=( ) )+5 3p
X X X
12 2 7y +12 -3 —4
y 2y y 472 O=DO=H 3p
y y y
6
xE[2,3]z>(x—2)(x—3)§0=>x+;£5 3p
12
yE[3,4]$(y—3)(y—4)S0=>y+7S7 3p
6
(x+;)<y+—)<35 2p
TOLAD cecerunnvicaerensessancsnsnssnssasssssassessassensoscsssssssasssssussessssssssossssessssssssssvesonssneesssevens 25p




INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN ARAD

MINISTERUL EDUCATIEI

; o S1 CERCETARII

Strada Corneliu Coposu nr.26, Telefon: 0257 /28 00 08, Fax 0257 /21 47 46,
web ! wwwi.isjarad.ro e-mail: inf_arad@isjarad.ro

Subiectul IV (25 puncte)

Calculati :
1 1 1 1
) S= Vi+/5 + V5+/9 + Vo+V/13 ot \2021+2025 °
1 1 1 1
b) §= 5V1+V5 t 9v/5+5v9 + 13v/949V13 oot 2025v/20214+2021v/2025 °
Solutie:
a)
1 V5-41
Vi++/5 4
1 V9-+5
VE+49 4
1 V13-49
VI3+V9 4
1 V2025 —+/2021
V2021 + V2025 4
1 1 1 1

T VT+V5 N5 +0 Vo413 V2021 +v2025
V5-V1 V9 -5 VI3-v9 - V2025-v2021 V20251 _44 _

4 4 4 o 4 4 ;-4
b)

1 1,1 1
AR

1 1,1 1
ErsE i)
1 11 1
TN CFew R b )
1 1/ 1 1

2025v2021 + 202132025 Z(\/2021 - x/2025>

1 1 1 1
T SVI+ V5 9VB+5v0  13V0 1 Ovi3 | 2025v2021 + 202182025
1,1 01 1 1 1 1 1 1 11 1y 11
:Z(ﬁ_ﬁ+ﬁ_ﬁ+ﬁ_ﬁ+"'+\/zoz1_x/2025):Z<T_E>:E
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1 VE—V1 1 \9-45 1 V13—9
Vs~ 2 Vel 4 Ve 4 .
1 _ V2025-v2021 p

\V2021+v2025 4

1 1 1 1 _ V5-V1 | V9-+5
e B T v T T mavmes . 2 T T 4
V13—v/9 n V2025-+/2021

4 4
x/E—\/T \/§—x/§ \/1_3—\/5 n m+\/2025—\/2021 _ V2025-V1 _ 44 ~ 11 2p

4 4 4 4 4
" 1( 1 _) 1 1 (i _ l) 1 _
) 5vievs 5x/_+ PAWEY ' ovs+sve  2\V5 Yo/’ 13ve+oviz
_ ( 1 ) 1 _1 ( 11 ) op

4\Vo Vi3 "7 2025v2021+2021v2025 V2021 V2025
1/1 1 1 1 1 1 1 1
Z(ﬁ__5+_5__9+_9_T3+"'+\/2021_\/2025) P
1/1 1 1 1 1 1 1 1 11 1) _
Z(J_I_ﬁ+ﬁ_ﬁ+_9_z+"'+\/2021 _\/2025) o Z(I_E)
11 5p
45
10 £ 1

25p




